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J7ZET

Bu ¢caligmada, bir feoksiyonun huh. kuvvetli 0- siirekliligi tamim yaplds. Bu
siirckliligin kuvvei €- siircklilik ve siireklilikle olan iliskileri araguiriidi, Asapudaki

sonuglar Teo. 12, ve Teo. 13, ilc verildi.

I. Fonksiyonun tamm kiimesi yart regiiler uzay ise, siircklilik ile h.h.

kuvvetli 0- siirckliligin ¢akiguklar,

2. Tanm kiimesi h.h. Regiiler uzay olmasi halinde, h.h. kuvvetli 8-

stirekliligin kuvvetli 8- siircklilifi gercklirdii ispat cdildi.
SUMMARY

In this study, the definition of the almost strongly - conlinuity ol a linction
is given. The relations between almost strongly 0- continuity with the continuity
and strongly 8- continuity arc investigated. The following results are given by

theorem 12, and theorem 13,

L. 1 the domain of the function is semi regular space, the almost strongly 8-

continuity of the function coingides with the original one,

2. 1 the domain of the function is almost regular space, the almost strongly

8- continuity of the Tunction coincide with the strongly 0- continuily.
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GIRIS

Topolojik wzaylarda bir fonksiyonun siiceklilifi vzaylann donatilnig oldugu
topelugik yamya dogrudan bagl oldufundan Tonksiyonlann kavveili, zayif
steklibigi konusunda birgok ¢aligma yaphngur, Bunlardan amacimza yonelik

alarak baz anunlar ve temel kavranlar igagida veriliigtir,
Henen Hemen (Almost) Siireklitikler ve Ozellikler

Giintimiiz matemalik liweratiiriinde, bir topolojik uzaydan difer bir topolujik
uzayi Eanmh bir fonksiyonun hemen hemen (b)) siirekliliginin birgok o
verthmighir. Bu i igerisinde el olanlar agafida verilmiglir, Bu galigmada

L b ile verilen W siirekbilik wemel almnogur,

Tannn 176X =Y winmb bir fonksiyon olsun, Efer 1(x) noklasin
Kapsayan  ¥VCY  agik kinesi icin
o
haov
olicak gekilde,  x e N nokiasin Kapsayan bir - UCX  agik kiimesi varsa §

fonksiyonuna, x noktasmda b, siireklidic denir 1]

Tanmm 20 10X — Y fonksiyonu verilsin, eer [(x)  nokiasin kapsayan
¥VCY ugik Kimesiigin F1 (V) Kiimesi x noklasinm bir komgulugu ise

I fonksiyonuna s noktasinda b, siireklidic denir 2],

Tamm 30 10 X =Y bir fonksiyon olsun, 1 fonksiyonunun grafigini
kapsayun WCXAY agik kimesi verildiginde, graligi W kiimesinin all kiimesi olan

sirehivhir w!N — Y fonksiyonu varsa, [ fonksiyonuna huh siireklidic denir. |3,

Sirast ile SINGAL M.K, HUSAIN/T. ve STALLINS 1aralimdan verilen by
tanimdar ayadudahi Greklerle goriilecegi gibi birbirlerinden bafiimsizdirlar, Aynca
surehti bir fonksiyon e Singal hem Husain ve hemade Stallingy anlamda h.h,

sureklndir,

Orneh 1R reel eksen ve dizerinde il wpoloii verilinig olsun.

f A\ sl (rasyonel)

fiz)=
1 -A M
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ile tammh 'R ---R  fonksiyonu Husain anlamda h.h. siirekli olan fakat Singal
anlamda h.h. siireklt olmayan bir fonksiyondur.

Omek 2: (R, 7) 3 1=(¢ ,R ve (ACR, A sayilubilir}  ve
(X,7#) 3 X=fab] 1= (¢.X,[2))

topolajik uzaylan ile

f(x)= { 4 xep (rasyoncl)
b xqu)

fonksiyonu Singal anlumda h.h. siirekli olan ancak Husein anlamda h.h. siirekli

almayan bir fonksiyondur,

Ornck 3: Reel eksen ile aligilnug topoloji verilmig olsun.

1
Sin — V]
f(x)= { "
0 3:()

{onksiyonu Stallings anlamda h.h, siirckli olan, Singal anlamda h.h. siirekli
olmayan bir lonksiyondur,
Kuvvetli (Strongly) 0 - Siireklilik

T.Nuiri, bir X topolojik uzayindan Y uzayi igine tammli bir { fonksiyonunun

kuvvetli O-siirekliligi tamnint goyle vermistir,

Tamm 41 X — Y igine bir fonksiyon olsun. Efer,  ¥xeX ve [(x)
nokiasiu kapsayau ¥VC 1 agik kumesi i,

oycv

olacak sekilde x noktasinin bir - UCX  agik komgulugu varsa, [ fonksiyonuna
% noktasinda kavvelli 8 - siircklidir denir [4].

Tammdan goriilecegi iizere bir { fonksiyonu kuvvetii 0 siirekli ise sireklidir
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ancak agagidaki drnekie gérillecefi gibi siirekli bir fonksiyonun kuvvetli © - siirekli

olmas gerckmez.

Omek: R dizerinde sol yan agik arahiklarla dogrulan topolojik yapu var

ulsun.
i:R—>R
birim lonksiyonu sirekli olan fakat kuvvetli 6 - siirekli olmayan bir fonksiyondur.

Tanun 5: Bir X topolojik uzaymda ACX  kimesi kapali bir kiimenin igine
egitse ya da kendi kapaniginn igine egit oluyorsa A kiimesine regitler agik kiime
denir. '

Tanum 6: Topolojik X uzaymm bir B alt kiimesi agik kiimenin kapanigina
eyitse ya da kendisinin iginin kapamigina egit ise B kiimesine regiiler kapaly kiime
denir. '

Tanim 7. Agagadaki [R] dzelligini safilayan bir X 1opolojik uzayina Regiiler
uzay denir, ' '

“|R]: Uzaym bir K kapah alt kiimesi ile, K kiimesine ait olmayan bir x
noktast verildiginde, K kiimesi ilc x noktasinin aynik birer komsuluklan vardir.

Tamm 8: Topolojik bir X wzayinda, uzaymn regiiler agik alt kiimeleri ailesi

uzityin topoloji tabany vluyorsa uzaya, yari Regiler (semi regular) uzay denir. -

Tamim 9: X wpolojik uzayinda, xeX noktasimi kapsamayan uzayin regiiler
- kapali her A alt kiimesi igin, x nokiasi ve A kiimesinis aynk birer komguluklar
viir ise uzaya h.h. regiler (almost regular) uzay deair.

Sonug: 10: Her h.v o regiiler bir uzay aym zamanda yan regiiler ise uzay

regiiler uzaydir,

Sii!ltli X topolojik uzaymdan Y topolojik uzayr igine tammh bir f
fonksiyonunun hoh. kavveli 8 - siireklilifi tanimin yapip, bu siirekliVigin,
stircklilik ve kuvvelli 8 - siireklilik ile arasinduki iligkileri aragticatin.

Tanmm 11: 2 X—=Y igine bir fonksiyon X,Y iki topolojik uzay olsun,
Efer ¥xeX vef(x) nokisii kapsayan her VCY  agik kiimesi igin,

nhcv
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olacak sekilde x nokiasini kapsayan regiiler agik bir UCX  kiimesi varsa
fonksiyonuna h.h. kuvvetli 6 - siircklidir denir. Agikurki:
[U)C [U) C K(O)CV
L——v-‘—"
kuvvelli 8 - siircklilik
‘-—-——"—-v———'J
h.h. kuvvetli 8 - siireklilik

e ———

siireklilik

kapsama bafintlan gerefii kuvvetli 8.- siirckli fonksiyon, h.h, kuvvetli 8 -siirekli ve
siireklidir. Ancak siirekli bir fonksiyonun h.h. kuvveltli 8 - siirck!i olmast grrekmez,

Teorem 12: [:X —Y igine bir fonksiyon X, h.h. regiiler bir uzay olsun.
{ fonksiyonunun kuvvetli 8 - siirekli olmasi igin gerek ve yeter kosul,

{onksiyonunun h.h. 8 -siirckli olmasidir.

Ispat: Kuvvetli 8 -siirekli bir fonksiyon h.h. kuvvedi 8 -siirckli oldufundan
gercklilik salamir,

:X — Y h.h, kuvveltli B - siirekli igine bir fonksiyon, X h.h, regiiler bir uzay
olsun. ¥xeX igin V,[(x) nokiasim kapsayan bir agik kiime olmak iizere

[ (%)CV

olacak gekilde x nokiasim kapsayan UCX regiiler agik kiimesi vardir. Uzay h.h.

diizenli oldugundan
_—
xeFCFCU
olacak sekilde FCX  agik kiimesi vardir. O halde
‘ a
[(x) e [(F)YCI (UYC V olur.
Yani { fonksiyonu kuvvetli 0 -siircklidir,

Teorem 13: X — Y  igine bir fonksiyon, X yari regiiler uzay olsun, |
fonkstyonunun h.h. kuvvetli 0 -siirekli olmasi igin gerek ve yeler kosul, |

fonksiyonunun siirckli olmasidar,
[spat: Her h.h. kuvvelli 8 -siirckli fonksiyon'un siirek aldufiu agikur,
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I:X —Y Tlonksiyonu siirckli ve X var regiiler uzay olsun. xeX noktasi
igin VCY [(x) noktasim kapsayan agik bir kiime olmak ijzerc,

ffucy

olacak sekilde x noklasim kapsayan UCX agik kilmesi vardie. X yar repiiler
uzay oldufundan regiiler agik bir KCX kiimesi vardir,

xeK = KCU olur.
Dolayisi ile
b
f(x) e (K)YC I'(UW)C ¥ olup
oL
f (K)CV olur, yani [ fonksiyonu h.h. kuvvetli 8 - siireklidir,

Teorem 12 ve Teorem 13'%in bir sonucu olarak asafiida verilmistir,

Sonug 14: X —» Y igine bir fonksiyon, X regiiler uzay olsun. [
fonksiyonunun kavvetli 6 - siirekhi olmass i¢in gerek ve yeler kogul fonksiyonunun

siirekli olmasidir,
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